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      前言/序言
   　　数学之美与效用
　　慧黠的观察者看过数学家所从事的工作后，大概会认为他们是一群狂热流派奉献者，宇宙的神秘钥匙的追寻者。
　　─戴维斯（Philip Davis ）与贺须（Reuben Hersh ），《数学经验谈》（ The Mathematical Experience ） 一书作者
　　数学已经渗入每一个需要费尽心思的科学领域，并且在生物学、物理、化学、经济、社会学跟工程等方面取得无法替代的角色。我们可以用数学说明夕阳色彩分布的情况，也可以用来说明人类的大脑结构。数学帮助我们打造超音速飞机跟云霄飞车，模拟地球天然资源流转的方式，进入次原子的量子世界探索，甚至让我们得以想象遥远的银河系。数学可以说是改变了我们看待宇宙的方式。
　　在本书中，我希望运用少量数学公式提供一点数学品位，而鼓励读者发挥想象力。对大多数读者而言，这本书所谈论的应该不只是能满足好奇心却缺乏实用价值的单元，根据美国教育部实际调查的结果显示，能够顺利完成高中数学课程的学生升上大学后不论选读哪一个专业，都能够展现出比较优秀的学习能力。
　　数学的实用性让我们可以建造宇宙飞船，探索所处宇宙的几何结构。数字也可能是我们跟有智能的外星生物间所采用的第一种沟通手段 。有些物理学家认为掌握更高空间维度和拓朴学（topology  ，探索形状与彼此间相互关系的一门学问），或许有一天当现在这个宇宙处于在极热或极冷的末日之际 ，我们就能逃出，在不同的时空环境下安身立命 。
　　数学史上不乏许多人同步有重大发现的例子 ，就以这本书里面的莫比乌斯带（The Mobius Strip）为例 。德国数学家莫比乌斯（August Mobius）和当时另一位德国数学家利斯廷（Johann Benedict Listing ） 同时在公元 1858 年各自发现莫比乌斯带 （一个只有单面，神奇的扭曲物体）。这种同步发现的现象就跟英国博学多闻的牛顿 （Isaac Newton ）与德国数学家莱布尼兹 （Gottfried Wilhelm Leibniz ）各自同时发现微积分的例子相似 。这些例子让我不禁怀疑科学领域为何经常有不同人，在相同时间，独立发现同一件事情的情况？其他例子还包括英国博物学家达尔文（Charles Darwin ）和华莱士（Alfred Wallace ）都在相同时间各别提出演化论的观点，匈牙利数学家鲍耶 （János Bolyai ）和俄罗斯数学家罗巴切夫斯基（Nikolai Lobachevsky ）似乎也是在同一时间各别提出双曲几何的想法 。
　　最有可能解释同步重大发现的理由，是因为人类在那些时间点对于即将诞生的发现 ，已经累积足够的知识，这些想法自然也就瓜熟蒂落地被提出来；可能两位科学家都受到当代其他研究人员同一篇先导研究论文的影响 。另一种带有神秘色
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